A magassagpont és a sulypont koré irt korre vonatkozé hatvanya egyszerre targyalhato az alabbi
maddon.

Legyen az ABC haromszog koré irt korének kézéppontja O, a stlypont S, a magassagpont M.
Valasszuk vonatkoztatdsi pontnak az O pontot. Legyen OM =m , 0OS=s , valamint a csucsokba
mutatd helyvektorok O—A: é, @ :B és @ = 6 Ekkor \é\ = ‘5‘ = H =R, ahol R a hdromszég koré
irt korének sugara.
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Ismert tény, hogy m=a+b+cC és S:T.

Ez alapjan (ﬁ)z = (5+5+E)2 = (a)2 +(5)2 +(c)2 + 2(55+5€+E§) =3R?+ 2(55+56+55).

Mivel AB :6—5, igy (ﬁ)z = (6—5)2 = (5)2 +(B)2 —2ab=2R?*-2ab. Legyen AB=c, igy

2ab = 2R? —¢?. Hasonléan 2bc = 2R? —a?® és 2ca=2R? —b?.
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hogy 52:(5) = —| = ( ):Rz——.
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Tehét a keresett hatvanyok m® —R? =8R* —(a® +b? +¢?) és s —R* = ——a

A beirt kor kozéppontjanak a koré irt korre vonatkozd hatvanya:

Legyen az ABC haromszég C cstcsdhoz tartozé szdgfelezé és a ¢ oldal metszéspontja E! Az OE =e.
Ekkor az el6z6 rész jeldléseit, a szogfelezs tételt és az osztdpont helyvektorara vonatkozo tételt
- a-a+b-b _.
haszndlva kapjuk, hogy € = —b . Legyen a beirt kér kézéppontja K, és az OK =k . A
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szogfelezd tétel felhasznaldsaval igazolhatd, hogy K a C csicshoz tartozd szogfelez6t aranyban

osztja, ahol a hosszabb rész van a cstcs fel8l, igy az osztédpont helyvektordra vonatkozé tétel alapjan

S, (a+b)M+C.C .
~ (a+b)e+c-c b a-a+b-b+c-c
jon, hogy k = = a+ = )
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igy az el6z6 rész jeldléseit és dsszefliggéseit hasznalva kapjuk, hogy
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A keresett hatvany: k? —R? = ——— .
a+b+c



