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Problemas — Tema 5

Problemas resueltos - 2 - ideas felices para resolver
integrales inmediatas

1. Calcula:
3 x
a) lix“ dx b) f \/ﬁ dx c) f sen(x)-cos(x)dx
- 1 In(x)
d) f\/8—xdx e) ;dx f) dex
g) f de h) f xcos(x”)dx i) f de
x Vx

a) Mostramos, en los siguientes apartados, una serie de atajos bastantes comunes a la hora de integrar.

)

Siempre que tengamos la integral de un cociente, es buena costumbre comprobar si el numerador es la
derivada del denominador. Asi, al integrar, aparecera un logaritmo.

d 4 3 1
—|1+x"|=4x —
dx[ ] - 4J~ 1
En este caso, aplicar valor absoluto al argumento del logaritmo es redundante porque la expresién

(1 +x4) siempre devuelve un valor positivo.

dx

1+x*

40 T
N 4dx—4 1n|1+x|+C

b) f 2 dx

V1+e*

Cuando aparezca una raiz en el denominador, es practico comprobar si el numerador es la derivada del
discriminante de la raiz.

d x
—|1+4+e” |=
dx[ |=e

X

L[ a1t +C
J’2\/1+ex !
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c) fsen(x)-cos(x)dx

Al integrar un producto de dos términos, podemos pensar en la derivada de la potencia de una funcion.

d; » n—1 '
A (ln s ) )

%[(sen(x))2]=2-sen(x)-cos(x) — %f 2-Sen(x)-cos(x)dXZ%senz(xHC

d) f\/mdx

En las raices de un polinomio de grado uno, es util ver la raiz como una potencia de indice fraccionario.

fJ@deI (8—x)1/2dx

Y volvemos a recordar la forma de la derivada de una potencia.

d n n—1 '
AL (= () ()

d 3293 (o N2
({322 (32" (1)

—2 -3 —2 3 =2 —
TJ. 7(8—x)”zdsz(S—x)zzT(ﬁg—x) 8—x+C

1
e) J‘ —de
b
Si hay monomio en el denominador, es practico poner el monomio con exponente negativo en el numerador.
=3
J' x dx

Y volvemos a recordar la forma de la derivada de una potencia:

L p(x)]=n-f"" (x)-f ()

dx

d: - -3 —1 -3 -1 o, -1 1
Sl ==2- 1 - — | -2 =—x =— —4C
dx[x ] X (x) 7 j' x “dx 3 X >

f) J"de

X
Al tener logaritmo y la derivada del logaritmo, pensamos nuevamente en la derivada de una potencia.

d n-1 '
AL pre=n 7 (x)- )

%un%x)}:z-ln(x)é R %fz-

In(x) 1
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J' x—i—xz—\/;

X

dx

Cuando en el numerador aparecen muchos monomios sumando/restando, y en el denominador un solo
monomio, es practico romper la integral en la suma/resta de diferentes integrales.

J‘x+x— dx f —— dx fdx+fxdx fx”zdx x-|—2 2x" —x-|—2 2Vx+C

fxcos(xz)dx

Encontramos el coseno de una funcién, que esta multiplicado por la derivada de esa funcion.

d 2\1_ 2y 1 2y, 1 2
a[sen(x )]=cos(x?)-2x — 2f2xcos(x )dx 2sen(x )+C

1
f —4\1/, dx
X
Escribimos la raiz como exponente fraccionario. Y la escribimos en el numerador cambiando el signo.

4 3
fx_mdx :E xt+C
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2. Resuelve.

Iz_Tf—5(4x—l)(2x2—x+1)_6=_T1(2x2—x+1)_5+C

1:%1(2x2—x+1)‘5+cz +C

5 5 (x+3)
b) J‘7(x+§) dx=7'f(x+%) dx=7"- .

f 10x+5 dx—

J'5g2x+]) dx=5'f 22)c+]
x4+ x+7 X +x+7

" d x=5}|x’+x+7|+C

49"

d) | 77 dx=| 49" d x=—"——
) J7dx=] = Tali49)

+C

X' +3 X A+1+2 I+x°
dx=|—— dx=| —— dx+
x'+1 f x’+1 J‘]+xz J‘]-i-x

5 dx
sz d x+2arcotg (x)=x+2arcotg (x)+C

sen(7x)

f J~ cos fo( 7x) iy

5 f7 -cos L0} (7x) dx=

d =§jcos{z<3}(7x)dx= +C

1.1,
27
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3. Calcula las siguientes integrales indefinidas inmediatas:

a) Icos xdx—f(zcos(Zx)Jrz)dx 4sen(2x)+2+C
b) fsenzxa'x:f(_—lcos(Zx)+l)dx:_—1sen(2x)+£+c
2 2 4 2

c) f 7-cos(x) e dx=7-e"" +C

X

ex X
e dx=In|e" +5|+C
) [ Edr=tnle+s|

f) f(iJr 21 )dx:_—1+arc0tg(x)+C
xT x"+1 X
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4. Resuelve f +3dx
e’

X 4x

1= f e4 zf( dx—i—f —)dx= fe dx-l—f —3) )dx= e—f 3x))a’x

I=ex—e(_3x)+C
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5. Resuelve f dx

3x
1+3*

3" 1 In(3)-3" 1 .
dx= dx= ‘In|1+3"+C
1+3" In(3) 1+3° In(3) | |
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