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1. Chứng minh không gian vector con 

 

x = (a, b, c, 0)  A  x  ℝ4 

Vậy A  ℝ4 

x = (a, b, c, 0)  A 

y = (a1, b1, c1, 0)  A 

α, β  ℝ 

TA PHẢI CHỨNG MINH: αx + βy  A 

Ta có: αx + βy = α(a, b, c, 0) + β(a1, b1, c1, 0) 

= (αa, αb, αc, 0) + (βa1, βb1, βc1, 0) 

= (αa + βa1, αb + βb1, αc + βc1, 0)  A 

 A là KGVT con của ℝ4 

2.Tổ hợp tuyến tính 

 

Xét x = α1x1 + α2x2 + α3x3 

Hệ phương trình có nghiệm thì x là THTT 

Trong KGVT E: α1x1 + α2x2 + … + αnxn = 0E 

Hệ phương trình có nghiệm: α1 = α2 = α3 thì hệ ĐLTT 

Hệ phương trình có vô sõ nghiệm thì hệ PTTT 

3. Chứng minh hệ sinh 

 

 

Là một hệ sinh của KGVT ℝ3 

x = (a, b, c)  3 

Xét x = α1x1 + α2x2 + α3x3 
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 (a, b, c) = α1(1, 1, 1) + α2(1, 0, 2) + α3(2, 1, 4) 

 

Ta có: r(A) = r( ) = 3 a, b, c 

 hệ phương trình có nghiệm a, b, c 

 x là 1 THTT của x1, x2, x3 

 U là 1 hệ sinh của ℝ3 

4. Chứng minh cơ sở 

Hệ U trong ví dụ trên là ơ sở của ℝ3 

Ta có: U là 1 hệ sinh của 3 

Ta c/m U ĐLTT 

Xét: α1x1 + α2x2 + α3x3 = O 3 

 α1(1, 1, 1) + α2(1, 0, 2) + α3(2, 1 , 4) = (0, 0, 0) 

 

Ta có: r(A) = 3 = sõ ẩn  hpt có nghiệm duy nhất α1 = α2 = α3 = 0 

 U ĐLTT 

 U là cơ sở của 3 

5. Chứng minh cơ sở 

Trong KGVT P á đ thức có bậc  2, cho các Vector sau: 

e1 = x2 + x – 1, e2 = x – 2, e3 = 2x2 – x + 2 

U = {e1, e2, e3} là ơ sở của P 
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Ta có: dim(P) = 3 = sõ Vector của hệ U 

Đí c/m U l{ 1 cơ sở của P ta c/m U ĐLTT 

Xét: α1e1 + α2e2 + α3e3 = OP 

 α1(x2 + x – 1) + α2(x – 2) + α3(2x2 – x + 2) = 0 

 (α1 + 2α3)x2 + (α1 + α2 – α3)x + (α1 – 2α2 + 2α3) = 0 

 

Ta có: r(A) = 3 = sõ ẩn  hpt có nghiệm duy nhất α1 = α2 = α3 = 0 

 U ĐLTT 

 U là cơ sở của P 

6. Toạ độ của 1 vector đối với 1 cơ sở cho trước 

 

Cho f(x) = x2 – x + 2. Tìm tọ độ củ Ve tor f( ) đối với ơ sở U (U ở ví dụ 

trên) 

Xét f(x) = α1e1 + α2e2 + α3e3 

 (α1 + 2α3)x2 + (α1 + α2 – α3)x + (α1 – 2α2 + 2α3) = x2 – x + 2 
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7. Cơ sở và số chiều 

 

Là 1 KGVT con của KGVT R4. Tìm cơ sở và số chiều của nó. 

x = (a, b, c, 0)  A, ta có: 

x = (a, 0, 0, 0) + (0, b, 0, 0) + (0, 0, c, 0) 

= a(1, 0, 0, 0) + b(0, 1, 0, 0) + c(0, 0, 1, 0) 

Đặt: e1 = (1, 0, 0, 0) 

e2 = (0, 1, 0, 0) 

e3 = (0, 0, 1, 0) 

U = {e1, e2, e3} là 1 hệ sinh của A 

Xét: α1e1 + α2e2 + α3e3 = O 4 

 α1(1, 0, 0, 0) + α2(0, 1, 0, 0) + α3(0, 0, 1, 0) = (0, 0, 0, 0) 

 α1 = α2 = α3 = 0 

 U ĐLTT 

Vậy U là ơ sở của A 

 dim(A) = 3 
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8. Chứng minh ánh xạ tuyến tính 

ánh xạ f: R3
R2 

x= (x1 , x2, x3) → f(x)=( x1 + x2, x2 + x3) 

là 1 ánh xạ tuyën tính. 

 

10. Ảnh và hạt nhân của ánh xạ tuyến tính 
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11. Ma trận của ánh xạ tuyến tính 
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12. Ma trận chuyển cở sở từ cơ sở u sang cơ sở v 

 

 

13. Phương pháp tìm trị riêng và vector riêng 

Bước 1: Tìm ma trận A của phép BĐTT f theo một cơ sở nào đó của KG E 

Bước 2: Lập ma trận A  λIn. Tính p(λ) = det(  λIn) 

Bước 3: Giải p(λ) = 0  các trị riêng λi 

Bước 4: Ứng với møi trị riêng ta tìm Vector riêng: (A  λiIn)x = 0E 

14. Phương pháp giải bài toán chéo hoá ma trận 

Bước 1: Tìm các trị riêng của phép BĐTT f 

Bước 2: Ứng với møi trị riêng tìm c|c Vector riêng tương ứng 
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Bước 3: Nëu tìm đủ n Vector riêng ĐLTT thì hệ U göm n VTR này tạo 

th{nh 1 cơ sở của E v{ trong cơ sở này ma trận B có dạng chéo hóa, từ đó 

suy ra: 

 

16. Ma trận của dạng toàn phương 

 

17. Hạng của dạng toàn phương 

Hạng của dạng to{n phương chính l{ hạng của ma trận của dạng toàn 

phương đó. 
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18. Phương pháp LEGRANGE đưa 1 dạng toàn phương về dạng 

chính tắc 
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