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ลิมิตและความต่อเนื่อง 

วิธีใช้ : ครูกำหนดฟังก์ชัน ( )f x  และลิมิตของ ( )f x  เมื่อ x  เข้าใกล้จำนวนจริงใด ๆ จากนั้นพิจารณาลิมิต

ทางซ้าย ลิมิตทางขวา ค่าลิมิต และค่าจริง เพ่ือตรวจสอบว่ามีความต่อเนื่องหรือไม่ 

                                                  ครูสามารถกำหนดฟังก์ชันที่ต้องการ 

  

                                                                                             ครูสามารถเลื่อนเพื่อเพ่ิม 

                                                                                             ฟังชันได้ โดยสามารถสร้าง 

                                                                                            ฟังก์ชันได้พร้อมกัน 

                                                                                             ไม่เกิน 3 ฟังก์ชัน                                                                                        

                                                  

                                    ครูกำหนดลิมิตของ ( )f x                     ตัวอย่างการแสดงผล 

                                                 เมื่อ x  เข้าใกล้จำนวนจริงใด ๆ 

                                                     

    ครูสามารถเลื่อนเพื่อแสดงค่า x  ต่าง ๆ ที่มีค่าเข้าใกล้ตามลิมิตที่กำหนด 

                 ครสูามารถกดปุ่มเพ่ือแสดงค่าลิมิตทางซ้าย ลิมิตทางขวา ค่าลิมิต และค่าจริง 

 

 

 



อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  

 

วิธีใช้ :  ครูเลื่อนจุด h  ให้มีค่าเข้าใกล้ศูนย์ จะทำให้เส้นตรง AB  เป็นเส้นสัมผัสเส้นโค้ง ( )y f x=  ที่จุด A  

 เพ่ือประกอบการอธิบายบทนิยามของอนุพันธ์  (โดยที่ B Ah x x= − ) 

 

 

 

 

ครูสามารถกำหนดฟังก์ชันที่ต้องการ 

ครูสามารถกำหนดค่า x  ที่ต้องการ 

ครเูลื่อนจุด h  ให้มีค่าเข้าใกล้ศูนย์ 
แสดงความชันของเส้นตรง AB  

เส้นตรง AB  



การประยุกต์อนุพันธ ์

 

วิธีใช้ : ครเูลื่อนจุด A บนกราฟ และพิจารณาจุด A ที่อนพุันธ์เป็นศูนย์ จากนั้นพิจารณาอนุพันธ์รอบ ๆ จุด A 

ถ้าอนุพันธ์เปลี่ยนจากจำนวนจริงบวกเป็นจำนวนจริงลบ จะได้ว่าจุด A บอกค่าสูงสุดสัมพัทธ ์

ถ้าอนุพันธ์เปลี่ยนจากจำนวนจริงลบเป็นจำนวนจริงบวก จะได้ว่าจุด A บอกค่าต่ำสุดสัมพัทธ์ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ครูสามารถกำหนดฟังก์ชันที่ต้องการ 

ครสูามารถเลื่อนจุด A บน

กราฟของฟังก์ชันเพื่อ

พิจารณาความชันของ

ฟังก์ชนั ณ จุด A 

ฟังก์ชนั f(x) แสดงพิกัดของจุด A และอนพุันธ์ของฟังก์ชัน ณ จุด A 

(เมื่อครูเลื่อนจดุ A พิกัดและอนุพันธ์ของฟังก์ชัน ณ 

จุด A จะเปลีย่น) 

กดปุ่มเพ่ือแสดงเซตของ

จุดสูงสุดสัมพทัธ ์

กดปุ่มเพ่ือแสดงเซต

ของจุดต่ำสุดสัมพัทธ ์

เส้นสัมผัสเส้นโค้ง ณ จุด A 



ผลบวกรีมันนแ์ละปริพันธจ์ำกัดเขต 

 

วิธีใช้ : ครูกำหนดฟังก์ชันและขอบเขตของพื้นทีท่ี่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้งที่ต้องการ โดยการกำหนดประเภทของรูป

สี่เหลี่ยมที่ใช้ในการหาผลบวกรีมันน์ และจำนวนช่วงของรูปสี่เหลี่ยมที่ต้องการ  

ประเภทของรูปสี่เหลี่ยมที่ใชใ้นการหาผลบวกรีมันน ์ได้แก่ 

1.รูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก สามารถเลือก Left endpoints, Midpoints หรือ Right endpoints นอกจากนีส้ามารถ

เลือก Upper sum หรือ Lower sum 

2.รูปสี่เหลี่ยมคางหมู 

 

 

 

 

 
 

 

  

 

ครูสามารถกำหนดฟังก์ชันที่ต้องการ 

ครูสามารถกำหนด

ขอบเขตของพ้ืนที่ที่ปิด

ล้อมด้วยเส้นโค้งที่ต้องการ 

ฟังก์ชัน f(x) 

กดปุ่มเพ่ือเลือก Left endpoints, Midpoints หรือ Right endpoints สำหรับสี่เหลีย่มมุมฉาก 

กดปุ่มเพ่ือเลือกรูปสี่เหลี่ยมคางหม ู

กดปุ่มเพ่ือเลือก Upper sum หรือ 

Lower sum สำหรับสี่เหลี่ยมมุมฉาก 

เลื่อน slider เพื่อกำหนดจำนวนช่วง

ของรูปสี่เหลี่ยมที่ต้องการ 



ตัวอย่าง การใช้ผลบวกรีมันน์และปริพันธ์จำกัดเขตในการหาพื้นที่ที่ปิดล้อมด้วยเส้นโคง้ 2f (x) x 1= +  บนช่วง 

[-1,1]  แบบ Left endpoints โดยกำหนดจำนวนช่วงของรูปสี่เหลี่ยมจำนวน 30 ช่วง 

 

แสดงผลบวกรมีันน์ และปริพันธ์จำกัด

เขต ของฟังก์ชัน f(x) บนช่วง [a,b] 


