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Je dana hyperbola, kterda ma stied v pocatku, hlavni osu v ose x,
prochézi bodem @ = [1; 1] a jeji excentricita je e = 1. Urci obecné
rovnice jejich te¢en prochézejicich bodem M = [0; 1].

Resba:
a) Urcime nejprve rovnici hyperboly. PAa¢ stfed je v pocatku a hlavni
osa v ose x, rovnice bude mit tvar

Vzhledem ke vztahu a? = e? — b> = 1 — b? dostédvame po dosazeni bodu

M
1 1

1—b 2

Odtud po tpravé vznikne kvadratickd rovnice pro b

=1

+bt—1=0

Pro a? vychézi

_ —1+45
2
—1-v6 145

Zéaporny koten 5 = 5 = —p = —1,618 nés nezajimi,
pac¢ b? je kladné. Vidime vsak, Ze to je zdporné vzaty zlaty rez. Kladny

-1 5) 1
i = — = 0,618 je prevracena hodnota zlatého rezu.
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Pripomenmez, ze pro zlaty rez plati vztahy

P’=p+1 (1)
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Dopocitame a?> =1 — b> =1 — — = 0, 382 a mame hyperbolu:
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A po upravé dostavame rovnici hyperboly:

@_1%f—¢@f=1 (3)

b) Nyni uréime poldru:

¥ _
p: _1'$M'$—90'?JM'Q—1

kde M = [za;ym] = [0;1], takze po dosazeni dostavdme —py = 1,

takze polara ma rovnici

1
Piy=—7 (4)

¢) Nyni uréime pruserciky polary s hyperbolou, coz jsou soucasné doty-
kové body tecen. Dosadime (4) do (3)

Odtud s pouzitim vztahu (1) vyjadiime x:

O’z* —(p—1)=p(p—1)
P =(p—-1)+¢*—¢
Pl =p—l+p+l-yp
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Dotykace jsou tedy
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d) No a ted uz jenom urcime ty tecny M7, a MT,. Sméraky jsou
1 1
(Ty — M) a (T, — M) a pi¢ M = [0;1], mémet (7 ———1)
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1 1 1 1
———;—— — 1. Takze normalové vektory jsou (— +1; —) a
( A > vV

1 1
(— +1; —7) . Ale pac plati vztah (2), dostdvame normalové vektory
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Procez tecnice budou mit rovnice:

1
prrt—-y+c=0

Ve

A pa¢ maji tecnice prochdzet bodem M = [0; 1], dostdvame pro para-
metr c:

Takze tecny jsou
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1.618x — 0.7862y + 0.7862 = 0
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