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Teoria — Tema 3

Teoria - 11 - unicidad de solucion empleando Bolzano y
Rolle

Unicidad de solucién en ecuacion empleando Teorema de
Bolzano y Teorema de Rolle

Si utilizamos el Teorema de Rolle de manera conjunta con el Teorema de Bolzano, podremos
determinar el nimero de raices de una ecuacioén (o de una funcién igualada a 0).

Si la funcién es continua y derivable la union de ambos teoremas afirma que entre dos soluciones
consecutivas f(a)=f(b)=0 existe al menos un extremo relativo c€(a,b)/f'(c)=0

Ejemplo 1 resuelto
Comprobar que f(x):x3 +6x+4 tiene una unica solucion real en todo su dominio de definicién.

La funcion es continua y derivable en todo IR por ser polinémica. En el intervalo [— 1,0] , donde cumple
f(=1)-£(0)<0 , podemos aplicar el Teorema de Bolzano: Ice€(—1,0)/ f(c)=0 .
Veamos que esta solucioén es unica, por reduccioén al absurdo.

Supongamos que existe una segunda solucién real. Es decir, existe un segundo valor d que
cumple f(d)=0 — estoimplicaria f(c)=f(d)=0 — Por el Teorema de Rolle podriamos afirmar que

Ao e(e,d) f'(¢)=0

Si derivamos la funcion — f'(x)=3x>4+6 — f'(x)=0 — x=v—2 — Valor noreal - Llegamos a
un absurdo — Hipétesis de partida falsa — Existe una unica solucién real.
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