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Calculul ariilor suprafetelor de puncte p-triunghiulare

Ecuatia conicei, in planul suprafetei punctelor p-triunghiulare, in raport cu sistemul de axe de
coordonate (xQy), este:

{zz=x2+y2

— _ 2 _
x+y+z=2p_)xy 2px — 2py + 2p 0.

Se roteste sistemul de axe de coordonate (xQy), in jurul punctului Q cu 45°, in sens orar,
obtinandu-se sistemul de axe de coordonate (x’Qy’).
Intre coordonatele unui punct, in raport cu cele doua sisteme de axe de coordonate, au loc

relatiile:

1 14
xzﬁ(x +y)
1 A
)’—ﬁ(x -y

Se obtine ecuatia conicei, 1n planul suprafetei punctelor p-triunghiulare, in raport cu sistemul
de axe de coordonate (x’Qy’):

(v = 2v2p)" - x = 4p?

Se efectueaza translatia sistemului de axe de coordonate (x’Qy’), in raport cu sistemul de axe
de coordonate (xQy), cu vectorul g (1; 1), obtinandu-se sistemul de axe de coordonate

x"Q’y").

In raport cu sistemul de axe de coordonate (x”Q’y”), ecuatia conicei va fi

n \/_
Se impune conditia |x"| < —— si se obtine expresia:

3\/—p

—x"2 + 4p?

Aria suprafetei punctelor p-triunghiulare corespunzatoare triunghiurilor obtuzunghice in Z se
calculeazd astfel:

P 32

2 NP r A

f_pﬁ( > x? 4+ 4p?)dx
2

Utilizandu-se formula [ Vx2 + a2dx = %(x\/xz +a? +a®In(x + Vx% + a?),



se obtine G — 2ln2) p2.

Aria suprafetei punctelor p-triunghiulare corespunzétoare tuturor triunghiurilor obtuzunghice
se calculeaza astfel:

3(2-2m2)p2.

Aria suprafetei punctelor p-triunghiulare corespunzatoare triunghiurilor ascutitunghice se
calculeaza astfel:

—(p\/i)Z\/g -3 (; - 21n2) P2,

si se obtine

9—-+/3
(6ln2— 2\/_>p2.

Raportul dintre numdrul triunghiurilor ascutitunghice si numdarul triunghiurilor
obtuzunghice, cu perimetre egale, este

V3

2 ~1.
3G - 2in2)




