
Χατζηιωαννίδης Γιώργος  1 

Θεώρημα χορδής και εφαπτομένης – Λύσεις φυλλαδίου (ΘΧΕ) 

 

 

 

1. Παρόμοια με τις ασκήσεις 12.1 – 12.4 

ο οˆω = 2 ΑΒΔ = 2 65 130  =   (σχέση εγγ. – επίκ.) 

oˆx = Β = 65  (εγγ. που βαίνουν στο ίδιο τόξο) 

ΟΑΔ ισοσκελές, άρα ˆ ˆΟΑΔ = ΟΔΑ = ψ    και 

ο ο ο οˆ ˆ ˆΟΑΔ + ΟΔΑ + Ο =180 2ψ 130 180 ψ 25 + =  =  

οˆ ˆΔΑΕ ΑΒΔ 65= =  (Θ.Χ.Ε.)    και    

οˆΟΑΕ 90=   (γωνία εφαπτ. – ακτίνας) 

 

 

 

 

 

2. Παρόμοια με την άσκηση 12.5 

Είναι 
οˆΒΓ ΒΚΓ 5x 5= = −   

(σχ. επίκεντρης – τόξου) 
oˆ ˆΑΓΒ ΑΒΔ x 10= = +     (Θ.Χ.Ε.)  και  

( )o oˆΑΒ 2ΑΓΒ 2 x 10 2x 20= = + = +  (σχ. εγγ. – 

αντίστοιχου τόξου) 

Είναι  oΑΓ ΒΓ ΑΒ 360+ + =   

ο ο o o135 5x 5 2x 20 360 + − + + =   

ο o o o7x 150 360 7x 210 x 30 + =  =  =  
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3.  

oˆφ ΒΓΔ 50= =   (εγγεγραμ. που βαίνουν σε ίσα τόξα) 

ox 90=  (εγγ. σε ημικύκλιο) 

( )oˆψ ΒΓΔ 50 Θ.Χ.Ε.= = ,     

oˆω 2ΒΓΔ 100= =  (σχέση εγγ. – επίκεντρης) 

στο  ΚΔΒ:   
ο ο o oˆˆ ˆΚ Δ Β 180 100 z z 180 z 40+ + =  + + =  =  

 

 

 

4.  

( )οˆ ˆΔ ΤΓΒ 40 Θ.Χ.Ε.= =  

Έστω ˆΣΓΔ φ= ,  θα είναι και  ˆΒΓΔ φ=  (ΓΔ διχοτόμος) 

άρα:    
oˆ ˆ ˆΣΓΔ ΒΓΔ ΤΓΒ 180+ + =   

ο o οφ φ 40 180 φ 70 + + =  =  

Επίσης  
οˆΑΓΒ 90=   και    

ο ο οˆ ˆ ˆΑΓΔ ΑΓΒ ΔΓΒ 90 70 20= − = − =  

οˆ ˆΑΒΔ ΑΓΔ 20= =  

Επομένως στο τρίγωνο ΒΔΖ  θα είναι:  
ο ο ο ο οˆˆ ˆ ˆ ˆΑΒΔ Δ ΔΖΒ 180 20 40 ΔΖΒ 180 ΔΖΒ 120+ + =  + + =  =  

 

 

5.   

ο
ο

ˆΒΚΓ 80
β 40

2 2
= = =  (σχέση εγγ. – επίκεντρης) 

( )οα β 40 Θ.Χ.Ε.= =       

Είναι  
οˆΒΓ ΒΚΓ 80= =   και αν θέσουμε  ΑΓ x= ,  

τότε θα είναι:  ΑΕΒ 3x=  

oΒΓ ΑΓ ΑΕΒ 360+ + =   

ο o o80 x 3x 360 x 70 + + =  =  

ο
οΑΓ 70

δ 35
2 2

= = =   (σχέση εγγ. – αντίστοιχου τόξου) 
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6. Παρόμοια με την άσκηση 12.5 

Φέρνουμε βοηθητική την ΚΒ 

Στο ισοσκελές ΚΑΒ είναι: οˆˆΚΒΑ ΚΑB 35= =  

Άρα  ο οˆˆ ˆ ˆΑΚΒ+ ΚΒΑ ΚΑB 180 ΑΚΒ 110= = =  

ο55
2

ˆAΚBˆAΓB = =    (σχέση εγγ. – τόξου) 

β)   οˆΑΒ ΑΚΒ 110= =    (σχέση επίκεντρης – τόξου) 

o o o o oΑΓ ΒΓ ΑΒ 360 2x x 10 110 360 x 80+ + =  + + + =  =  

Άρα  
ο οΑΓ 2 80 160=  =   και   

οΒΓ 90=  

οΑΓˆΑΒΓ 80
2

= =    και   
οΒΓˆΒΑΓ 45

2
= =    άρα και  

( )οˆˆΒΓΔ ΒΑΓ 45 Θ.Χ.Ε.= =  

 

 

Θεωρητικές - Αποδεικτικές ασκήσεις 
 

7. ˆˆΑΓΔ ΒΑΔ=  (Θ.Χ.Ε.)  και   

 ˆ ˆΓΑΔ ΒΑΔ=  (ΑΔ διχοτόμος)  

Επομένως ˆˆΑΓΔ ΓΑΔ= , άρα ΑΔΓ ισοσκελές με 

ΑΔ ΓΔ=  
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8.  Είναι:  ˆ ˆΓ Β=   (παρά τη βάση ισοσκελούς) 

και ( )ˆ ˆΔΑΓ Β Θ.Χ.Ε.=  

Επομένως θα είναι και ˆΓ̂ ΔΑΓ=  

και επομένως οι ευθείες ΑΔ και ΒΓ σχηματίζουν τις 

εντός εναλλάξ γωνίες τους ίσες και άρα είναι 

παράλληλες. 

 

 

 

9. Στον κύκλο ( )Κ,ρ  είναι ΒΔ=ΔΑ 

και στον κύκλο ( )Λ,R  ΓΔ=ΔΑ 

(εφαπτόμενα τμήματα ίσα) 

Επομένως  ΒΔ=ΓΔ  

 

 

 

 

10.   

α)  Φέρνουμε βοηθητική την ΕΓ 

Είναι ˆ ˆΑΒΓ ΒΕΓ=   (Θ.Χ.Ε.)   

και  ˆ ˆΑΓΒ ΒΕΓ=   (Θ.Χ.Ε.)   

Επομένως θα είναι και  ˆ ˆΑΒΓ ΑΓΒ=  

άρα το ΑΒΓ  είναι ισοσκελές. 

β)  Ονομάζουμε ˆΓΒΔ φ=  και  

ˆΓΒΕ ω=  

Είναι  ˆ ˆΑΒΔ ΓΒΔ φ= =   και  ˆ ˆΖΒΕ ΓΒΕ ω= =  

Επειδή
οˆΑΒΖ 180= , είναι:  

( )ο ο ο2φ 2ω 180 2 φ ω 180 φ ω 90+ =  + =  + =  

Επομένως 
οˆΕΒΔ φ ω 90= + =  

και επομένως επειδή είναι εγγεγραμμένη, θα βαίνει σε ημικύκλιο. Άρα το 

τμήμα ΔΕ είναι διάμετρος. 
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11.  

Ονομάζουμε ˆΑΒΓ φ=   και   ˆΕΒΓ ω= .  

Επειδή ΑΒΕ ισοσκελές, θα είνα ˆ ˆΒΕΓ ΑΒΕ φ ω= = +  

Αρκεί να δείξουμε οτι ˆΕΒΔ φ= .  

Είναι ( )ˆ ˆΔ ΑΒΓ φ Θ.Χ.Ε.= =  

Η ˆΒΕΓ  είναι εξωτερική του τριγώνου ΒΔΕ, και 

επομένως θα ισχύει: 

ˆˆ ˆ ˆ ˆΒΕΓ Δ ΕΒΔ φ ω φ ΕΒΔ ΕΒΔ ω= +  + = +  =  

Επομένως ˆ ˆΕΒΔ ΕΒΓ ω= =   και άρα η ΒΕ διχοτομεί τη γωνία  ˆΓΒΔ . 

 

 

12.  

Φέρουμε βοηθητικές εγγεγραμμένες γωνίες 

Δ και Ζ στους δύο κύκλους. 

Έχουμε διαδοχικά:   

( )1
ˆΒ̂ Δ Θ.Χ.Ε.= ,  ( )1

ˆ ˆΔ Α Θ.Χ.Ε.= ,   

1 2
ˆ ˆΑ Α=  (ως κατακορυφήν) 

( )2
ˆ ˆΑ Ζ Θ.Χ.Ε.=   ΚΑΙ ( )1

ˆ ˆΖ Γ Θ.Χ.Ε.=   

Επομένως θα έχουμε τελικά  1 1
ˆ ˆΒ Γ=   και άρα οι εφαπτομένες στα Β και Γ 

σχηματίζουν τις εντός εναλλάξ γωνίες τους ίσες, άρα θα είναι μεταξύ τους 

παράλληλες. 

 

 

 

 


