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1 Theorie

Limieten van functies m.b.v. definitie

u BT ED ] ),

x—1
Definitie :
10 Zijf : D C R — R een functie en zija € RU {—o0, +00}.
We noemen een L € R U {—oc0, +00} de limiet van f in a als voor elke rij x,, in L
met x,7#a voor alle n € N, die a als limiet heeft, geldt datnﬂrrm f(xa) =L

. . .
4 Notatie : illlrllf(.‘t) =L lim 2- =2
x—00 x—1
. 2 @ <
Kies a= (eo kan je bekomen met de toetsencombinatie alt+U)
-25 -20 -15 -10 -5 o~ s T 10 15 20 5
g8 Kies x,=|x* T, =n® lim n® = oo
n—00
(most mat x ingsgavan worden)
-4 n=10
————

inzoomen -8 x, |1 4 9 16 25 36 49 64 81 100 — 400
f(xo) | co 267 225 213 2.08 206 2.04 203 203 202 — 2
uitzoomen -10

-12

Voor deze rij geldt : lim f(x,) =2
n—+oo

Figure 1: https://www.geogebra.org/m/gysvpvdp

2 Voorbeeld van geen limiet hebben

Limieten van functies m.b.v. definitie

f () = sin(x)

Definitie :

Zijf: D C R — R een functie en zija € RU {—o0, +o0}.

s We noemen een L € RU {—o00,+00} de limiet van f in a als voor elke rij x, in D,
met x,#a voor alle n € N, die a als limiet heeft, geldt dat" IiT f(xn) =L

Notatie: lim f(z) = L  lim sin(z) =7
z—a z—00

i = Ty = lim n 7w = o0
, n=10
ey 3 v % v | U o z\y EEMNE: UNE T 4D (most met x ingegeven worden) )

s D Xn ‘O m 628 942 1257 1571 18.85 21.99 2513 28.27 3142 — +oo‘
w000 0o 0o o0 o0 o0 o0 o0 o0 =0 |

inzoomen . 1 1
-4 kies x,=|n/ 2 + 2n x G=2nmtg W lim 2n 7+ 7 =00
uitzoomen

N Xn ‘1.57 7.85 14.14 2042 26.7 3299 39.27 4555 51.84 58.12 644 — ‘oo
)t 1 1 1 11 1 1 1 T 1 1

Besluit :
lim sin(z) =/
z—+o0

want twee verschillende rijen die naar +oneindig gaan geven een verschillende limiet

Figure 2: https://www.geogebra.org/m/gysvpvdp


https://www.geogebra.org/m/gysvpvdp
https://www.geogebra.org/m/gysvpvdp

3 Rekenregels

Alle geziene rekenregels van bij rijen blijven geldig

4 onbepaaldheden
Volgende symbolische uitdrukkingen noemen we een onbepaaldheid:

o)

% 0-00 o00—o00

5 limiet naar oneindig

Basisregel: Hoogstegraadstermen afzonderen

6 limiet naar getal
Basisregel: getal invullen

lim f(z) = f(a)

6.1 onbepaaldheid g

6.1.1 oplossen m.b.v. ontbinden in factoren

0/0 oplossen m.b.v. ontbinding in factoren s B &
. z? —4x+3 0
lim —— =|=
z—3x% — 224 —x —6 0

T en N ontbinden in factoren m.b.v. Horner

‘1—43 1 -2 -1 —6

3 3 -3 3| 3 3 6
1 -1 o [11 2 o
= lim (z—3)(z—1)
z—3 (2 —3)(¢? + = + 2)
= lim -1
T a—3a?4 x4 2
2 1
14 7

Figure 3: https://www.geogebra.org/m/gysvpvdp

6.1.2 oplossen m.b.v. toegevoegde

lim —
2?8z - 12

6—+v5z+6 (D)
0

it 6—vdr+6 6+ /5x+6

= m - =

=622 —8x+12 6+/5r+6
" 36 — (5= + 6)

=lm- ——
26 (z — 6) (2 — 2)(6 + v5z ~ 6)

fm T8
= 8 (z=6)(z — 2)(6 + /52 + 6)

—5 —5

(6-2)(G+v56+6) 44

Figure 4: https://www.geogebra.org/m/gysvpvdp
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10.

11.

12.

Oefeningen

s Varll-4
lim ~=—2

. 2252245
$1_1)I_Iloo 1323-3x2+2-7
z2-1

EEH z2+x-2

lim —23+322+52+6
Tr—>—00

lim S5z+1

C a1 r2+3z—4

lim -2
x5 75

lim 3z2+5z+1
r—+oo V1624423 -9x2+T1+2

. (52+4)7° (55-3)3°
lim (5z+7)100

Tr—>+o00

: @:1, Bepaal a en b

Taken
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