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Figure 1: https://www.geogebra.org/m/nut jugnx

2 Theoretisch

2.1 Voorbeelden

Limieten van functies m.b.v. definitie

: e rvzcerm N
YT -1

Definitie :

10 Zijf: D C R — R een functie en zija € RU {—oc, +00}.

We noemen een L € R U {—oc0, 400} de limiet van f in a als voor elke rij x, in [
met x,#a voor alle n € N, die a als limiet heeft, geldt datnETm f(x,) =1L

=2

s Notatie : lim f(x) = L lim 2 -
x—a

=00 rx—1

Kies E= (o0 kan je bekomen met de toetsencombinatie alt+U)
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Figure 2: https://www.geogebra.org/m/gysvpvdp
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2.2 Voorbeeld van geen limiet hebben

Limieten van functies m.b.v. definitie

F(@) = sin(x)

M Definitie :
Zijf: D C R — R een functie en zija € RU {—o0, +o0}.
s We noemen een L € RU {—o00,+00} de limiet van f in a als voor elke rij x, in D,

met x,#a voor alle n € N, die a als limiet heeft, geldt dat" IiT f(xn) =L

Notatie: lim f(z) = L  lim sin(z) =7
z—a z—00

| \//0\ /0\ /.\ /.\ /. Kies xn=-n X xﬂ%"” ,}Eglon‘lf:oo n@: .

(moet met x ingegeven worden)

D Xn ‘0 m 628 942 1257 1571 18.85 21.99 2513 28.27 3142 — +oo‘
w000 0o 0o o0 o0 o0 o0 o0 o0 =0 |

inzoomen . . N
i kiesx,=1/2+ 20 X] wy=2n7i;7  lm2nm+sm=oco
uitzoomen
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Besluit :

zEToo sin(z) = /

want twee verschillende rijen die naar +oneindig gaan geven een verschillende limiet

Figure 3: https://www.geogebra.org/m/gysvpvdp

3 Rekenregels

Alle geziene rekenregels van bij rijen blijven geldig

3.1 onbepaaldheden
Volgende symbolische uitdrukkingen noemen we een onbepaaldheid:

0 oo

T o 0-+00 +00F 00

3.2 limiet naar oneindig

Basisregel: Hoogstegraadstermen afzonderen

3.2.1 onbepaaldheid 2

Oplossen: breuk van hoogstegraadstermen

hoogste graadstermen afzonderen
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Figure 4: https://www.geogebra.org/m/rnmp7qus

3.2.2 onbepaaldheid +oo — Foo

Oplossen: vermenigvuldigen met het toegevoegde
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3.3 limiet naar getal

Basisregel: getal invullen
lim f(z) = f(a)
r—a

3.3.1 onbepaaldheid %

oplossen m.b.v. ontbinden in factoren
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Figure 5: https://www.geogebra.org/m/rnmp7qus

oplossen m.b.v. toegevoegde
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Figure 6: https://www.geogebra.org/m/rnmp7qws

4 QOefeningen

4.1 theorie
1. Bereken m.b.v. rijen volgende limieten

(a) mliglw zgf—l

[ ]

-
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10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

. Toon aan m.b.v. goed gekozen rijen dat volgende limieten niet bestaan:

(a) lim cosx

Tr—>+00

(b) lim tanx

Tr—>+00
praktijk
lim Var+ll-4
x—5 z=5
lim 2252245
To—oo 13x3-3x2+2-7

lim -z% + 322 +52+6

Tr—>—00

: S5x+1
igg:x2+3x—4

lim 3z +5z+1
T—400 V16x4+23-922+71+2

70 (k.. 2)30
lim G

T—>+00

. @:1. Bepaal a en b

_1
= ;. Bepaal a en b.

az’+bz?
7 +22

Noem L = lim

over L is waar:

(a) L=0
(b) LeRj
(c) LeRg
(d) L=+
Bepaal de waarde van k zodat de volgende functies continu zijn
Vm+1fv65
MLV gl
a x) = ez
(@) f(@) { . -
Varz2-2
#0
b) f(z)= @2 v
(b) £() { o

Bepaal de waarde van a en b zodat onderstaande functie overal continu is

z2+4z-a
<1
) = z?+22-3 x
J(@) {:c—b z2>1

met parameters a € Rf en b € R;. Welk van de volgende uitspraken
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