ApPXLKEG 06nyieg
2tn Spaotnplotnta Sivetal pia mpoemileypuévn cuvaptnon f pe nedio opopou to R,

éva onpeio NG A(xo , f(Xo)) To omolo pmopeig va LETABAAELG LE TOV avTioToLXo SPOUEN Xo
Kall N epantopévn TAG ypadlknG TG mMapAoTaonG O AUTO.

Quunoou oTtL, o aplBudc f'(xo) maplotavel Tnv kAion (ouvtedeotn StevBuvan) tr¢ eAnNTouUévVng
TNG¢ YPaPLKNC mopaotaonc th¢ f oto onueio tne A(xo, f(xo)).

Ye kABe okENOC TNG Spaotnplotntog emiAeée TO KOUTL «kAlon epamtopévne» yia va epdaviotel n kAion
NG PATTOUEVNG OTO Xo.

Mmopeic, oe kABe TepimTwon, va eMAEYELG KAL TO KOUTL «ypadikr mapdotaocn f'» wote va BAEMELG KaL
™ ypadikn mapdotaon Tng mapaywyou f'(x).

Mw¢ urmopou e vat CUVSECOUUE TV MAPAYWYO UIOC CUVAPTNONG UE T AKPOTATA TNG.

1. Nopatipnoe tn ypadLki mapaotoon Kal BPEC, av UTIAPXOUV, T KPLoLWa onpela Kot Ta akpoTaTa.
Mepapatiocov petafAAAovTac To onpelo A LECW TOU AVTIOTOLXOU SPOPEN KAl TIOPATHPNOE O KABE
B£on tnVv kKAlon ¢ edpamtopévng | Le dAAa Aoyla tnv mapaywyo f'(xo) Tng f oto Xo.

2. EmiAe€e 10 KOUTL «AKPOTATAY» KAL QTIAVTNOE OTA EPWTHATA TTOU gpdavilovtal.
Av n anavtnor oou ival cwotr, autr Ba yivetal mpaoivn dtadopeTika Ba yivetal KOKKLVN.

3. EmiAe€e 10 KOUTL «ETIAOYN TUTIOU» KOl KAVE KALK OTO KOUUTTL «ZUVAPTNGCN 2» yLa va ETUAEEELG pia VEQL
ocuvaptnon.
Anoenilee to koutl «EmAoyn TUTOU» Kal emavaAafe tnv idla Sltadikacia pe authi Twv
Bnuatwyv 2 kat 3.

4. Emnile€e 1o KouTti «Emhoyn TUTOU» KAVE KALK 0TO KOUUTTL «Zuvaptnon 3».
Anoenilee to koutl «Emdoyn TOToU» Kal emavaAdafe tnv idta Stadikacia pe auti Twv
Bnuatwyv 2 kat 3.

5. EmiAe€e 10 KOUTL «ETILAOY TUTIOU» KAVE KALK OTO KOUMTIL «Zuvaptnon 4».
Anoemnihee 1o kKouti «Emidoyr Tumou» kal emavalaBe tnv idla dtadikaoia pe auth Twv
Bnuatwy 2 kat 3.

6. Emihete 10 KouTi «ETIAOyr) TUTIOU» KAVE KALK OTO KOUUTIL «Zuvaptnon 5».
Me to Koupuri “Zoom” (kAlk 60ec Ppopég BENeLG) umopeic va Sl KaAUTEPA TTWC elval n ypadikn
napaotaon tne f kovta oto 0.
MapatnpwWVTaC e TPOCOXA TN YPADIKN TNG MOPACTACH, OMAVTNOE oTa akOAouBa spwThipata:

MNooa Tomika péylota £XeL n cuvaptnon f;
‘ExeLn f péyioto;

Mooa Tomika eAaxLota €xeL n ouvaptnon f;
‘ExeL n f eAayloto;

H ouvaptnon f ExeL AMELPA TOTIIKA UEYLOTA KOUL ATTELPO. TOTILKA. EACYLOTQL,
aAAd bev ExeL uéyioto n eAdyoto.



AdoU 0AOKANPWOELG e OAEG TLG CUVOPTHOELS TNG SpacTNPLOTNTAG, AMAVINOE oTa akoAouba
EpWTNHOTA:

Av yiwa pia cuvaptnon f oxvel f'(xo) = 0, Tote N f mMapouoLdlel 6To Xo AKPOTATO.
Aadog. Na napadetyua otn cvvaptnonl woxvel f'(0) = 0,

aAda bev Exel akpoTaTo oto xo= 0.

Mpénel deéia ka aplotepd Tou Xp va aAAaleL n f povotovia.

Av uia ouvaptnon f mapouolalel akpOTATO OTO Xo, TOTE LOXVEL f'(x0) = 0.

Nadog. Asg tnv ouvaptnon2, n oroia rapouvotalel oTo Xo = -1 akpotaro,

alAAd bev gival napaywyiowun o€ auto.

Akpotato unopei va napouvctalel pia cuvaptnon f kat o onueia xo ota onoia
b¢ev gival mapaywyiowun.

Av pia ouvaptnon f mapouaotalel akpOTATO OTO Xp KAl Elval mopaywyioln og auto, tote woyLel f'(xo) = 0.
Nadog. As¢ tnv ouvaptnon3, n onoia NAPoUcLAeL AKPOTATO OTO Xo = 8, Eival mapaywyiowun

o€ auto, aAAda f'(8) # 0.

Av uia ouvaptnon f eival mapaywyiolun oto Xo, TPOUCLAJEL OE AUTO AKPOTATO Kol

TO Xo EiVal EOWTEPLKO anueio Tou mediovu opLouou tne, Tote f'(xo) = 0.

Av TO Xo €lval kpiowo onueio piag cuvaptnong f kat autnh eivatl yvnolwg avéouvoa oto (a, Xo) Kt
yvnolwg ¢Bivouoa oto (xo, B), TOTE TO f(X0) ElVL TOTILKO pHEYLOTO TNG f.

Nadog. Agg tnv cuvaptnond, n onoia givat yvnoiws avéovoa oto (0, 1) kat

yvnoiwg @divovoa oto (1, +x), aAAa unopei oto xo = 1 va unv éxel akportaro (nepintwon 1)

n va €xel tomiko eAayioto (mepintwon 2).

H oxetikn mpotaon éxel we pia ano ti¢c npoinodéoei Tic n ouvaptnon f va gival CUVEXHG OTO Xo.

Av pia ouvaptnon f eivat cuvexng oto (a, B], Tote Ba mapouolalel Eva TOUAAXLOTOV OALKO OKPOTATO.
Nadog. Aeg tn ouvaptnons, n omoia ExeL AMELPO TOTILKA AKPOTATA AL KAVEVD OALKO.
To oxetiko Fewtnua (OMET) artautei ouvexn ouvaptnon o€ kAgloto diaotnua [, 6].

Av pia ouvaptnon f eivat cuvexnc oto [a, B], Tote, ota akpa a Kal B, Ba mapouocldlel olyoupa akpoOTATO.
Nadog. Agg tn ouvaptnon5 (2" nepintwon), n onoia givat cuvexri¢ oto [0,1t] aAAd oto 0 bev Exel
akportaro.

Eivau anapaitnto n cuvaptnon va givat yvnoiwg povotovn o< nepioxn deéia tou a: (a,a+é6), 6>0.



