
 
กิจกรรม : ลิมิตของฟงกชัน   

จุดมุงหมายของกิจกรรม 

 กิจกรรมนี้ใชเพ่ือสอน เรื่อง ลิมิตของฟงกชัน  

แนวทางการดําเนินกิจกรรม 

1. ครูใหนักเรียนพิจารณาและยกตัวอยางประกอบขอความ “ x  เขาใกล 2 แต 2x ≠ ” 

แนวคําตอบ 

คําตอบของนักเรียนมีไดหลายแบบ ซ่ึงคําตอบของนักเรียนจะมี 2 กลุม คือ กลุมคาของ x  ท่ีมี

คานอยกวา 2 ท่ีเขาใกล 2 เชน 1.9 , 1.99, 1.999, … และกลุมคาของ x  ท่ีมีคามากกวา 2 ท่ีเขาใกล 2 

เชน 2.1 , 2.01, 2.001, … 

2. จากคําตอบท่ีไดในขอ 2 ครูและนักเรียนรวมกันอภิปรายเพ่ือใหไดวา x  เขาใกล 2 แต 2x ≠  

สามารถสรุปไดเปน 2 กรณี ดังนี้  

• กรณีท่ี x  เขาใกล 2  แต 2x ≠  โดยท่ี 2x <  จะเรียกวา x  เขาใกล 2 ทางดานซาย แทนดวย

สัญลักษณ 2x −→   

 
• กรณีท่ี x  เขาใกล 2 แต 2x ≠  โดยท่ี 2x >  จะเรียกวา x  เขาใกล 2 ทางดานขวา แทนดวย

สัญลักษณ 2x +→   

 
3. ครูอธิบายเพ่ิมเติมวา x  เขาใกล 2 แต 2x ≠  เปนการพิจารณา x  ท่ีเขาใกล 2 ท้ังทางดานซายและ

ขวาของ 2 ( 2x <  และ 2x > ) แทนดวยสัญลักษณ 2x →  

4. ครูจับคูนักเรียนแบบคละความสามารถ แลวใหนักเรียนแตละคูเปดไฟล ipst.me/11546 

5. ครูใหนักเรียนแตละคูศึกษาการหาคาของฟงกชัน ( ) 2y f x x= =  เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานซาย โดย

ใหนักเรียนคลิกท่ีรูปสี่เหลี่ยมหนาขอความ “ x  เขาใกล 2 ทางดานซาย” จากนั้นคลิกลากปุมบนสไล

เดอร d  และสังเกตคาท่ีเปลี่ยนไปของ x  และ ( )f x  

6. จากขอ 5 ครูและนักเรียนรวมกันสรุปใหไดวา “เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานซาย แลว ( )f x  จะมีคา

เขาใกล 4” 

7. ครูใหนักเรียนแตละคูคลิกท่ีรูปสี่เหลี่ยมหนาขอความ “ x  เขาใกล 2 ทางดานซาย” อีกครั้ง เพ่ือซอน 

x  และ ( )f x  เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานซาย  

8. ครูใหนักเรียนแตละคูศึกษาการหาคาของฟงกชัน ( ) 2y f x x= =  เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานขวา โดย

ใหนักเรียนคลิกท่ีรูปสี่เหลี่ยมหนาขอความ “ x  เขาใกล 2 ทางดานขวา” จากนั้นคลิกลากปุมบน 

สไลเดอร e  และสังเกตคาท่ีเปลี่ยนไปของ x  และ ( )f x  

2 x 

2 x 



9. จากขอ 8 ครูและนักเรียนรวมกันสรุปใหไดวา “เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานขวา แลว ( )f x  จะมีคา

เขาใกล 4” 

10. จากคําตอบท่ีไดในขอ 7 และ 9 ครูสรุปวา 

• เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานซาย แลว ( )f x  จะมีคาเขาใกล 4  ซ่ึงเรียกวา ลิมิตของฟงกชัน 

( ) 2f x x=  เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานซาย เทากับ 4 เขียนแทนดวย ( )
2

lim 4
x

f x
−→

=  

• เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานขวา แลว ( )f x  จะมีคาเขาใกล 4  ซ่ึงเรียกวา ลิมิตของฟงกชัน 

( ) 2f x x=  เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานขวา เทากับ 4 เขียนแทนดวย ( )
2

lim 4
x

f x
+→

=  

11. จากขอ 10 ครูสรุปวา เม่ือ x  เขาใกล 2 ทางดานซายและดานขวา แลว ( )f x  มีคาเขาใกล 4  จะกลาว

วา ลิมิตของฟงกชัน ( ) 2f x x=  เม่ือ x  เขาใกล 2 เทากับ 4  เขียนแทนดวย ( )
2

lim 4
x

f x
→

=  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12. ครูอธิบายสรุปเก่ียวกับกรณีท่ัวไปดังนี้ 

• สําหรับฟงกชัน f  ใด ๆ ท่ีมีโดเมนและเรนจเปนสับเซตของเซตของจํานวนจริง  



 ถาคาของ ( )f x  เขาใกลจํานวนจริง L  เม่ือ x  เขาใกล a  ท้ังทางดานซาย

และขวาของ a  แลวจะเรียก L  วา ลิมิตของ f  ท่ี a  ซ่ึงเขียนแทนดวย

สัญลักษณ ( )lim
x a

f x L
→

=  และกลาววา ( )lim
x a

f x
→

 มีคาเทากับ L   

  แตถาไมมีจํานวนจริง L  ซ่ึง ( )f x  เขาใกล L  เม่ือ x  เขาใกล a  แลวจะ

กลาววา “ f  ไมมีลิมิตท่ี a ” หรือกลาววา “ ( )lim
x a

f x
→

 ไมมีคา”  

• สําหรับฟงกชัน f  ใด ๆ ท่ีมีโดเมนและเรนจเปนสับเซตของจํานวนจริง  

 ถา ( )f x  เขาใกลจํานวนจริง 1L  เม่ือ x  เขาใกล a  ทางดานซายแลว จะ

เรียก 1L  วา ลิมิตซายของ ( )f x  เม่ือ x  เขาใกล a  ทางดานซาย เขียนแทน

ดวย ( ) 1lim
x a

f x L
−→

=  

 ถา ( )f x  เขาใกลจํานวนจริง 2L  เม่ือ x  เขาใกล a  ทางดานขวา จะเรียก 

2L  วา ลิมิตขวาของ ( )f x  เม่ือ x  เขาใกล a  ทางดานขวา เขียนแทนดวย 

( ) 2lim
x a

f x L
+→

=  

 


