
ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  

Οξηδόληηα θαη θαηαθόξπθε κεηαηόπηζε παξαβνιήο 

1ε Δξαζηεξηόηεηα 

Αλνίμηε ην αξρείν «Μεηαηόπηζε παξαβνιήο.ggb».  

 Με ηε  καύξε γξακκή παξηζηάλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f(x)=αx2 

πνπ ζα ηελ ιέκε «αξρηθή ζπλάξηεζε» θαη ην α αιιάδεη ηηκέο κε ηε 

βνήζεηα ηνπ κπιέ κεηαβνιέα. Πεηξακαηηζηείηε κεηαθηλώληαο ηνλ 

κεηαβνιέα α πξνο ηα δεμηά θαη πξνο ηα αξηζηεξά θαη παξαηεξείζηε ηελ 

ηαπηόρξνλε κεηαβνιή ηνπ ηύπνπ ηεο ζπλάξηεζεο θαη ηνπ «αλνίγκαηνο» 

ηεο θακπύιεο.  

 Η κεηαθίλεζε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο αξρηθήο ζπλάξηεζεο 

γίλεηαη κε ηε βνήζεηα ησλ κεηαβνιέσλ: «νξηδόληηα» κε ηνλ πξάζηλν 

κεηαβνιέα θαη «θαηαθόξπθα» κε ηνλ θόθθηλν κεηαβνιέα. Ταπηόρξνλα 

κε ηηο κεηαηνπίζεηο θαίλεηαη θαη ν ηύπνο ηεο κεηαθηλνύκελεο 

ζπλάξηεζεο (θάησ αξηζηεξά) πξηλ θαη κεηά ηηο πξάμεηο. Πεηξακαηηζηείηε 

κεηαθηλώληαο ηνλ πξάζηλν θαη ηνλ θόθθηλν δξνκέα θαη παξαηεξώληαο 

ηηο αληίζηνηρεο αιιαγέο ζηνλ ηύπν ηεο αξρηθήο ζπλάξηεζεο.  

 Τνπνζεηήζηε ηνλ κπιέ δξνκέα ζηελ ηηκή α=2 γηα λα εξγαζηνύκε κε ηε 

ζπλάξηεζε  f(x)=2x2 θαη κεδελίζηε ηνπο άιινπο δύν κεηαβνιείο. 

2ε Δξαζηεξηόηεηα 

 Με ηε βνήζεηα ηνπ θόθθηλνπ κεηαβνιέα κεηαθηλνύκε ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο αξρηθήο ζπλάξηεζεο θαηαθόξπθα θαη πάλω θαηά 3 

κνλάδεο. Πνηνο ν ηύπνο ηεο κεηαθηλνύκελεο ζπλάξηεζεο;  

 

Αξρηθή ζπλάξηεζε: ς=2ρ2 

Τειηθή ζπλάξηεζε κεηά ηε κεηαθίλεζε:……………………………… 

 

 Με ηε βνήζεηα ηνπ θόθθηλνπ κεηαβνιέα κεηαθηλνύκε ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο αξρηθήο ζπλάξηεζεο θαηαθόξπθα θαη θάηω θαηά 3 

κνλάδεο. Πνηνο ν ηύπνο ηεο κεηαθηλνύκελεο ζπλάξηεζεο;  

 



Αξρηθή ζπλάξηεζε: ς=2ρ2 

Τειηθή ζπλάξηεζε κεηά ηε κεηαθίλεζε:……………………………… 

Δνθηκάζηε λα πεηξακαηηζηείηε κεηαθηλώληαο ηε γξαθηθή παξάζηαζε 

θαηαθόξπθα θαη γηα άιινπο αξηζκνύο θαη δείηε ηηο αληίζηνηρεο αιιαγέο 

ζηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο. 

 

3ε Δξαζηεξηόηεηα 

 Σην πεδίν «εηζαγσγή» πνπ βξίζθεηαη θάησ αξηζηεξά ζην πεξηβάιινλ 

ηνπ Geogebra λα πιεθηξνινγήζεηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  

ς=-2ρ2+1. Ακέζσο ζα εκθαληζηεί ε γξαθηθή παξάζηαζε απηήο ηεο 

ζπλάξηεζεο. Πνηα ζπλάξηεζε πξέπεη λα έρσ ζηε δηάζεζή κνπ θαη πνην 

είδνο κεηαηόπηζεο ζα ρξεζηκνπνηήζσ γηα λα ζρεδηάζσ ηελ ς=-2ρ2+1 

ζύκθσλα κε απηά πνπ κάζαηε ζηηο πξνεγνύκελεο δξαζηεξηόηεηεο; 

Πεξηγξάςηε ηα απαηηνύκελα βήκαηα: 

………………………………………………………………………………….. 

…………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………… 

Δνθηκάζηε ηώξα λα θαηαζθεπάζεηε ηελ παξαπάλσ γξαθηθή 

παξάζηαζε ζην πεξηβάιινλ ηνπ Geogebra, ζε λέν θύιιν εξγαζίαο 

(επηιέμηε Αξρείν θαη θαηόπηλ Νέν παξάζπξν) θαη απνζεθεύζηε ηελ 

θαηαζθεπή ζαο. 

 Αο πξνζπαζήζνπκε λα γεληθεύζνπκε ηα κέρξη ηώξα ζπκπεξάζκαηά 

καο: Αλ έρσ ζηε δηάζεζή  κνπ ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f(x)=αρ2 θαη 

κεηαθηλήζσ θαηαθόξπθα θαηά c κνλάδεο (όπνπ c>0) ηόηε ζα 

θαηαζθεπαζηεί ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g(x)=………………….. 

 

 

 

 

 



4ε Δξαζηεξηόηεηα 

 Με ηε βνήζεηα ηνπ θόθθηλνπ κεηαβνιέα κεηαθηλνύκε ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο αξρηθήο ζπλάξηεζεο νξηδόληηα θαη δεμηά θαηά 3 

κνλάδεο. Πνηνο ν ηύπνο ηεο κεηαθηλνύκελεο ζπλάξηεζεο;  

 

Αξρηθή ζπλάξηεζε: ς=2ρ2 

Τειηθή ζπλάξηεζε κεηά ηε κεηαθίλεζε:……………………………… 

 

 Με ηε βνήζεηα ηνπ θόθθηλνπ κεηαβνιέα κεηαθηλνύκε ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο αξρηθήο ζπλάξηεζεο νξηδόληηα  θαη αξηζηεξά θαηά 3 

κνλάδεο. Πνηνο ν ηύπνο ηεο κεηαθηλνύκελεο ζπλάξηεζεο;  

 

Αξρηθή ζπλάξηεζε: ς=2ρ2 

Τειηθή ζπλάξηεζε κεηά ηε κεηαθίλεζε:……………………………… 

 

Δνθηκάζηε λα πεηξακαηηζηείηε κεηαθηλώληαο ηε γξαθηθή παξάζηαζε 

θαηαθόξπθα θαη γηα άιινπο αξηζκνύο θαη δείηε ηηο αληίζηνηρεο αιιαγέο 

ζηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο. 

 

5ε Δξαζηεξηόηεηα 

 Σην πεδίν «εηζαγσγή» πνπ βξίζθεηαη θάησ αξηζηεξά ζην πεξηβάιινλ 

ηνπ Geogebra λα πιεθηξνινγήζεηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  

ς=-(ρ+2)2+4. Ακέζσο ζα εκθαληζηεί ε γξαθηθή παξάζηαζε απηήο ηεο 

ζπλάξηεζεο. Πνηα ζπλάξηεζε πξέπεη λα έρσ ζηε δηάζεζή κνπ θαη πνην 

είδνο κεηαηόπηζεο ζα ρξεζηκνπνηήζσ γηα λα ζρεδηάζσ ηελ  

ς=-(ρ+2)2+4 ζύκθσλα κε απηά πνπ κάζαηε ζηηο πξνεγνύκελεο 

δξαζηεξηόηεηεο; Πεξηγξάςηε ηα απαηηνύκελα βήκαηα: 

………………………………………………………………………………….. 

…………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………… 



Δνθηκάζηε ηώξα λα θαηαζθεπάζεηε ηελ παξαπάλσ γξαθηθή 

παξάζηαζε ζην πεξηβάιινλ ηνπ Geogebra, ζε λέν θύιιν εξγαζίαο 

(επηιέμηε Αξρείν θαη θαηόπηλ Νέν παξάζπξν) θαη απνζεθεύζηε ηελ 

θαηαζθεπή ζαο. 

 Αο πξνζπαζήζνπκε λα γεληθεύζνπκε ηα κέρξη ηώξα ζπκπεξάζκαηά 

καο: Αλ έρσ ζηε δηάζεζή  κνπ ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f(x)=αρ2 θαη 

κεηαθηλήζσ νξηδόληηα θαηά c κνλάδεο (όπνπ c>0) ηόηε ζα 

θαηαζθεπαζηεί ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο g(x)=………………….. 

 

6ε Δξαζηεξηόηεηα 

Να ζθεθζείηε πσο ζα θαηαζθεπάζεηε ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

h(x)=2(ρ+3)2-2 αλ έρεηε ζηε δηάζεζή ζαο ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ς=2ρ2. 

Πεξηγξάςηε ηα βήκαηα πνπ ζα αθνινπζνύζαηε: 

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………….. 

 

Από ηελ πξνεγνύκελε δηεξεύλεζε έκαζα όηη αλ έρσ ηε γξαθηθή παξάζηαζε 

ηεο f(x)=αρ2, γηα λα θαηαζθεπάζσ ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο: 

 f(x)+c ..................................................................................................... 

 f(x+k)………………………………………………………………………… 

 f(x+k)+c…………………………………………………………………….. 

 

 

 



Απηναμηνιόγεζε ηωλ καζεηώλ 

1) Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f(x)=-4x2. Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο ηεο 

νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε πξνθύπηεη, από δύν δηαδνρηθέο κεηαηνπίζεηο 

ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f , ζε θάζε κηα από ηηο επόκελεο πεξηπηώζεηο. 

 θαηά 2 κνλάδεο πξνο ηα δεμηά θαη θαηά 1 κνλάδα πξνο ηα πάλσ 

……………………………………………………………………………….. 

 

 θαηά 3 κνλάδεο πξνο ηα δεμηά θαη θαηά 2 κνλάδεο πξνο ηα θάησ 

……………………………………………………………………………… 

 θαηά 2 κνλάδεο πξνο ηα αξηζηεξά θαη θαηά 1 κνλάδεο πξνο ηα πάλσ 

………………………………………………………………………………. 

 θαηά 3 κνλάδεο πξνο ηα αξηζηεξά θαη θαηά 2 κνλάδεο πξνο ηα θάησ 

…………………………………………………………………………….. 

Σε θάζε πεξίπησζε κπνξείηε λα επηβεβαηώζεηε ηνλ ζπιινγηζκό ζαο κέζσ ηνπ 

πεξηβάιινληνο εξγαζίαο πνπ έρεηε ζηελ δηάζεζε ζαο.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 



2) Δίλνληαη νη παξαθάησ παξαβνιέο (ζε θάζε ζρήκα ε παξαβνιή πνπ 

παξηζηάλεηαη κε δηαθεθνκκέλε γξακκή είλαη ε y=x2) 

A)  

 

B)  

 



Γ) 

 

Δ) 

 

Να βξείηε πνηα παξαβνιή είλαη ε γξαθηθή παξάζηαζε θαζεκηάο από ηηο 

παξαθάησ ζπλαξηήζεηο: 



Α. f(x)=(2-x)2 

B. g(x)=x2+2 

Γ. h(x)=(2-x)(2+x) 

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………… 

 

3) Πσο ζα θαηαζθεπάζσ ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f(x)=2x2+4x+5, αλ έρσ 

ζηελ δηάζεζή κνπ ηελ f(x)=2x2; 

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………….. 

 

 


